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Definição: Função contínua em um ponto

Ponto interior: Uma função                 é contínua em um ponto
interior de seu domínio quando
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Definição: Função contínua em um ponto

Extremidades: Uma função                    é contínua na extremidade
esquerda a  ou é contínua na extremidade direita b   de seu
domínio quando
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Uma função                      será contínua em                se e somente se
ela obedecer às três condições seguintes  

1.           existe

2.                    existe

3. 

Teste de continuidade



Teste de continuidade - extremidades



Funções contínuas

Uma função é contínua em um intervalo se e somente se ela for
contínua em cada ponto do intervalo.



Funções contínuas

Exemplos: Estudar a continuidade ou descontinuidade das funções



Funções contínuas

Exemplos: Determinar c para que a função seja contínuas em todos
os reais



Funções contínuas

Propriedades de funções contínuas: Se as função      e        são
contínuas em              , então as seguintes combinações também são
contínuas nesse ponto

Soma e diferença:
Produto:
Multiplicação por uma constante:
Quociente:
Potenciação
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Funções contínuas

Propriedades de funções contínuas: 

A função inversa de qualquer função contínua também é
contínua.



Funções compostas

Todas as compostas de funções contínuas também são contínuas

Teorema: Se      é contínua em      e       é contínua em             , então
a composta               é contínua em      .



Funções compostas
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Funções compostas

Teorema:  Se       é contínua no ponto      e     

então



Funções compostas

Exemplos:



Teorema do anulamento ou de Bolzano
   Se     for contínua no intervalo fechado            e          e          tiverem  
sinais contrários, então existirá pelo menos um     em               tal que
                   .  

Teoremas para funções contínuas
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                   .  
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Teorema do valor intermediário
   Se     for contínua no intervalo fechado            e  se       for um real
compreendido entre             e            , então existirá pelo menos um  
     em            tal que                     .       

Teoremas para funções contínuas



Exemplo: Use o Teorema do Valor Intermediário para mostrar que
existe uma raiz da equação dada no intervalo especificado.

Teoremas para funções contínuas



Teorema de Weierstrass
   Se     for contínua no intervalo fechado            , então existirão       e 
       em            tais que 

Teoremas para funções contínuas



Teorema de Weierstrass
   Se     for contínua no intervalo fechado            , então existirão       e 
       em            tais que 

Teoremas para funções contínuas

Teorema do valor extremo


